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13.

14.

15.

16.

Sea U un abierto de una variedad diferenciable M, que contiene a un com-
pacto K no vacio de M

a) Probar que existe una funcién h € F(M) con h > 0, h(p) > 0 para
todo p € K, y sop (h) compacto y contenido en U.

b) Probar que existe una funcién p € F(M) con p > 0, p(p) = 1 para
todo p € K, y sop (j1) compacto y contenido en U.

Sea M variedad diferenciable de dimensién m, y €*,... €™ vectores lineal-
mente independientes de T, M. Demostrar que existe una carta

U=TR", o= (u1,...,un))

i_ a <
£ = (au)p,z—l,...,m.

Probar que la funcién F(z,y, 2) = 2% + y* define por restriccién una aplica-
cién diferenciable f en la esfera S? de ecuacién 22 + y? + 22 = 1, encontrar
los puntos p de S? para los cuales se tenga

((2),(3)) o

siendo (¢, #) las coordenadas dadas por la parametrizacién

de M con ¢(p) =0y

x = cospcosh,y = cospsinb, z = sin ¢.

Sea M una variedad diferenciable de dimensién > 2 y sea p un punto dado
de M. Probar que existe f : M — R diferenciable, que toma el valor cero
solamente en el punto p. Probar que entonces £ (f) =0 V¢ € T,M.

Probar que la funcién

2 2
RP?S [1,y,2] > ——— = _€R
22+ 2 + 22

da lugar a una aplicacién diferenciable, f :— R que se anula sdlo en un
punto. Determinar los puntos p € RP? con £ (f) = 0 V¢ € T, (RP?).



