MATEMATICAS BASICAS Entrega tercera

. Sean A un conjunto no vacio, P(A) el conjunto de sus partes y B € P(A) que no es ni
el vacio ni A. Determina si la aplicacién f : P(A) — P(A) dada por f(D) = DN B es
inyectiva, suprayectiva y/o biyectiva, f~1({B}) y cuél es la imagen Im(f).

. Se define en R? la relacién (z,y)R(a,b) si y solo si existe n € Z tal quen —1 <z < n
yn—1 < a < n. Demuestra que es una relaciéon de equivalencia. Describe la clase
de equivalencia del punto (1/2,2), del punto (—4,3) y del punto (m, —1). Representa
graficamente el conjunto cociente. ; Es numerable el conjunto cociente?
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. Sean A un conjunto no vacio, P(A) el conjunto de sus partes y B € P(A) que no es ni el
vacio ni A. Decide si la aplicacion f : P(A) — P(A) dada por f(D) = DU B es inyectiva,
suprayectiva y/o biyectiva. Determina f~'({B}) e Im(f).

. Se define en R? la relacién (z,y)R(a,b) si y solo si > = a?. Demuestra que R es una
relacién de equivalencia. Describe las clases de equivalencia [(0,0)], [(1,—2)], [(—1,2)]
v [(m,1)]. Describe la clase de un punto cualquiera (a,b) € R?. Describe el conjunto
cociente R?/R. Estudia si asignar a cada clase [(z,y)] € R?/R el ntimero real z define
una aplicacién con dominio R?/R.
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. Sean A = {2,3,5}, B = {1,2,3,4}, C = {1,2,3,4,5,6} y la funcién f : Ax B — C
definida por
2a sia<b
f((a,b)) = b sia>Db
a+b sia=b

.Es la aplicacién f inyectiva? jes f sobreyectiva? Calcula f~'({1,3,5}), f(f~'({5})),

FUTHA5D) v F((f(3,2), f((£(3,2), £(2,3)))). S1 D = {(a,b) € Ax B :a+b= 6},
determina f~1(f(D)).

. En el plano cartesiano R? se considera la relacién dada por (z1,y1)R (22, y2) si y sélo si
1 — Ty € Z A y1 —y2 € Z. Prueba que R una relacién de equivalencia en R2. ; Cuales son
los elementos que pertenecen a la clase del (0,0)7 ;Y ala del (1/2,7/3)? Demuestra que
toda clase de equivalencia tiene un representante que pertenece al cuadrado con vértices
en (0,0),(0,1),(1,0),(1,1).
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.Sean f : NxN = Nyg:ZxZ — Z dadas por f(m,n) = min{m,n} y g(m,n) =
m? + n. Determina las imdgenes por f de N x {2}, {5} x Ny por g de Z x {0}, {0} x Z.
Calcula f~*({n}), conn € Ny g~ *({—m}), con m € N. Decide si f y/o g son inyectivas,
suprayectivas y/o biyectivas.

. En N considera la relacion R definida por aRb si y sélo si el ultimo digito de a y de b
es el mismo. Prueba que R es una relacién de equivalencia. ;Cuéntas clases tiene N/R?
Estudia si asignar a cada clase [a] el nimero a + 1 define una aplicacién h : N/R — Z.
.Y asociar a cada clase [a] el niimero 1 si a es par y el nimero —1 si a es impar?



