Algebra Lineal. Grupo B. 19/01/2018. Primer Parcial

Duracion: 3 horas. Instrucciones: Entrega las respuestas en orden: primero la prequnta 1, después la
prequnta 2, etc. Empieza una hoja de papel con cada pregunta. Cuando uses enunciados o definiciones
tratados en clase, EXPLICALO CONCISAMENTE. Se valorard la precision, la claridad y completitud de
los argumentos y el buen uso de la lengua. No estd permitido el uso de ningiun aparato electronico
personal (mdvil, calculadora, etc.) El examen estd valorado en 10 puntos. K denota un cuerpo.

1. (1.5 puntos) Halla y demuestra, en funcién de n, el valor A,, del determinante de la matriz
O 1 0 - --- 0
-1 0 1 0 :
A, = 0 L0 € M,(K)
0
: 1
0 0 —1 0
Si A, = (a;5), |, cudnto vale a;;? Tus respuestas aqui: A,, = Qi =
1 2 2
. 4 .
2. (1 punto) Completa la matriz A = A g QZ de modo que el rango de AT sea 2. El conjunto
Ty z
de soluciones (z,y, z,t,u) {forma un espacio vectorial? Justifica la respuesta. Tus respuestas aqui: valores
de z,y,z,t: , Espacio vectorial: SI, NO (rodea lo correcto)
3. (1 punto) Demuestra que U = { (_Zw z;) Dz ,w E C} es un espacio vectorial real de dimension

4.

4. (1 punto) Da ejemplos de subespacios vectoriales U, W de K", con dimU = n—1y dim W = n—2,
en los siguientes casos:
a. U+ W =K"y UnNnW # {0}

b. U+ W #K"
c. WCU.
En cada caso jqué valores de n € N son validos? Tus respuestas aqui:
a. U — ’W = ”[’L —
b. U — s — ’n e
c. U= W= ,n =
1 T1 + 229 + 32
5. (1.5 puntos) Sea f : K3 — K? la aplicacién dada por f Ty = ! 2 3.
3 T1+ To + T3

Halla

a. una base del nicleo de f,
b. una base del espacio K3/ ker f,



c. la matriz de f respecto de las bases B y B, donde B = (e1 + €2, €3, €2), B.2 es la base candnica
de K? y B.3 = (€1, €2,€3) es la base canénica de K?.
Tus respuestas aqui:

a.
b.
c.

6. (TEORfA 3 puntos) Si V es un espacio vectorial euclideo de dimensién finita y W es un subespacio
de V, demuestra que W@ W+ = V. (Define los siguientes términos: espacio vectorial euclideo, suma directa
y subespacio perpendicular a un subespacio dado).



